Vaci SzC Boronkay Gyérgy

Vi
Miszaki Technikum és Gimndzium _
2600 Véc, Németh Ldszl6 u. 4- 6. st“
& 27- 317 - 077, 27—412-077, 30-332-4264 i ;lerunhv
WEB: http://boronkay.hu e-mail: boronkay@boronkay.hu
Levelezd Matematika Szakkor 2025/2026. 3. feladatsor

5.-6. évfolyam

w Rakmodszer”

A rdkmoddszer a matematikai problémamegoldas egyik kiillondsen hatékony és gyakran alkalmazott
stratégiaja, amelynek 1ényege, hogy a feladatot nem a kiinduloponttol kezdjiik el megoldani, hanem
a végso allapotbol indulunk ki, és onnan haladunk visszafelé. A modszer neve arra utal, hogy ,,rak
modjara” hatralunk: ahelyett, hogy eldrefelé¢ probalnank megérteni a miiveletek sorrendjét, inkabb
visszafejtjiik azokat. Ez a technika kiilondsen hasznos olyan szdveges és logikai feladatoknal, ahol a
miiveletek egymasra épiilnek, és a megoldéds eldrefelé tal bonyolultnak tlinne. A rakmodszer
segitségével konnyebben atlathatéva valik a feladat szerkezete, hiszen minden 1€pést az ellenkezd
miivelettel vonunk vissza. gy nemcsak gyorsabban juthatunk el a helyes megoldashoz, hanem jobban
megértjik a feladat logikdjat is. A modszer fejleszti a gondolkodast, és segit abban, hogy
rugalmasabban kezeljiilk a matematikai problémakat.

Mintapéldak

1.) Gondoltam egy szamot, levontam bel6le 36-ot, amit kaptam osztottam 10-zel. Az eredményt
csOkkentettem 9-cel, majd a kapott szam tizedéhez hozzaadtam egyet, végiil az eredményt
megszoroztam 5-tel, igy 100-at kaptam. Melyik ez a szam?

Megoldas:

Szamoljunk visszafelé!

- Ha a végén nem szoroztunk volna 6ttel, akkor a 100 6tode, azaz 20 lett volna az eredmény,
- ha nem adtam volna hozza 1-et, akkor annal eggyel kevesebb, tehat 19 lenne,

- ha nem vettem volna a tizedét, akkor a 10-szerese 190 lenne,

- ha nem csokkentettem volna 9-cel, akkor 190 + 9 = 199 lenne,

- ha nem osztottam volna 10-zel, akkor ismét a 10-szerese, azaz 1990 lenne,

-s végiil ha nem vontam volna le bel8le 36-ot, akkor 2026 lenne. fgy a gondolt szam 2026.

2.) Harom zsakban 6sszesen 190 kg cukor van. A masodikban 40 kg-mal t6bb van, mint az
els6ben, a harmadikban pedig az elsd kétszeresénél 10 kg-mal tobb. Hany kg cukor van az
egyes zsadkokban?
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Megoldas:

A feladat értelmezésénél sokszor segit egy jO rajz an 10

elkészitése. A rajzrol leolvashato, hogy a 190 kg cukor
az elsé zsdk négyszeresénél 50 kg-mal tobb. Igy i
visszafelé gondolkodva, az elsd zsak négyszerese 190 —
50 = 140. Ennek negyedrésze pedig 140 : 4 =35. Igy az
elsé zsakban (190 — 50) : 4 = 35(kg) cukor van.

A masodikban 75 kg, a harmadikban 80 kg cukor van.

1. ruik 2. zsak 3. z5ak

3.) Tanitas utan az osztaly 1 harmad része és még egy tanuld internetezni késziil, a maradék 1
harmad része és még egy tanulo szakkorre ment. A tobbi 13 tanulé haza indult. Mennyi az
osztaly létszama?

Megoldds:

Ismét készitsiink rajzot! A végérdl kiindulva 13 + 1 = 14 tanul6 az utols6 maradék kétharmad
része. Ezért ennek 14 diaknak a fele az egyharmad rész, ami 7 diak. Igy szakkérre ez a 7 tanuld
¢s még 1 tanuld, azaz osszesen 8 ment. Az osztaly 1étszdmanak egy hijan a kétharmad része
(13 + 8) ment szakkorre, vagy haza. Ez 6sszesen 21 tanuld. Az osztaly tanuldinak kétharmad
része (21 + 1) 22 {0, internetezni ennek a fele (11) késziil. Az osztaly 1étszdma tehat 33 6.

internetezd szakkdris hazamend
1 1
I ] L Cr : Or *
OsztalylétszamYs-a /
7 13
11 22

Gyvakorlo feladatok

1.) Zsuzsi leirt a papirra egy szamot és atadta Katinak. Kati elvett belle 20-at, az eredményt
leirta egy ujabb papirra és atadta Zolinak. Zoli ezt szamot osztotta 4-gyel, s a kapott szamot
egy Ujabb lapra irta, melyet Lacinak adott. Laci hozzaadott 30-at, az eredményt 6 is leirta egy
Uj papirra és atadta Beanak. Bea megszorozta 2-vel, s 100-at kapott. Melyik szamot irta Zsuzsi
a papirra?

2.) Nyuszika kapott Micimackotol egy kosar sargarépat. Elsé nap moho volt és megette a répak
felét. Masodik nap a megmaradt répak felét, a harmadik napon a maradék kétharmadat. {gy a
negyedik napra mar csak 3 répaja maradt. Hany répat kapott Nyuszika?

3.) Az osztalykirandulason az egyik gyerek az els6 napon elkoltotte a zsebpénzének a felét és
még 200 Ft-ot, a masodikon a maradék felét és még 100 Ft-ot. Igy mar csak 200 Ft-ja maradt
a harmadik napra. Mennyi pénzzel indult a kirandulasra?
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Kitiizott feladatok

1)

2)

3.

4)

Peti egy miiveletsor eredményét kiszamitva 250-et kapott. Kés6bb rajott, hogy az utolsod
miiveletben 5-tel szorzott 5-tel vald osztas helyett, az utolso eldttiben (-5)-et hozzaadott (- 5)
kivonasa helyett. Melyik szamot kapta volna eredményiil, ha az utolsé két miiveletet helyesen
végzi el?

Egy apa legiddsebb fidnak adta pénzének é - részét, a masodiknak a megmaradt pénz % -

részEt, a harmadiknak a még megmaradt 135 eur6t. Hany eurodja volt az apanak eredetileg?

Gabornak kétszer annyi kisautdja van, mint Ferinek. Baldzs autoinak szama pedig Gabor
autdinak haromszorosanal 2-vel kevesebb. Mikor sszeadtak ezek szamat, Akos felkialtott:

nekem 53 autdém van, és a tietek egyiitt ennek pontosan a kétszerese. Hany darab autojuk van
a fitlknak kiilon-kiilon?

Laci, Kati és Peti anyukdja néhany almat rakott az asztalra, ¢s azt mondta, hogy amikor
hazajonnek, osszak el egyenlden az almakat. El6szor Laci érkezett haza, s elvette az almak
harmadat, majd elment focizni. Késobb Kati jott haza, 6 is elvitte az asztalon talalt almak
harmadat, majd sietett a konyvtarba. Végiil Peti is megérkezett, ¢ is eltette az asztalon 1év6
almak harmadat, 4 db-ot.

a) Hany almat tett anyukéjuk az asztalra?

b) Ki vette el pontosan a neki jaré részt?

c) Kinek jar a legtobb alma még?

Bekiildési hatarido: 2026.02.07.
Postai cim: Eszak-Pest Megyei Matematikai Tehetségfejleszté Kozpont

2600 Vac, Németh L. u. 4-6.
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7.-8. évfolyam

Aranyossdagok, tortrészek, szazalékok

A mennyiségek tortrészekre bontasa, valamint az ardnyok vizsgélata a matematika egyik legdsibb és
legfontosabb teriilete. Mar az 6korban felismerték, hogy az egész és annak részei kozotti kapcsolat
pontos leirasa nélkiilozhetetlen mind a kereskedelemben, mind a gazdasagi szamitdsokban. A
szé4zalék, mint egységes viszonyitasi forma lehetdvé teszi kiillonb6z6 mennyiségek dsszehasonlitasat,
valtozasok kovetését és Osszetett folyamatok attekintheté modellezését.

A mindennapi élet szdmtalan teriiletén taldlkozunk olyan helyzetekkel, ahol egy mennyiség csak
valamely hanyadaban, meghatarozott szazalékdban vagy ardnyos részében jelenik meg. Ilyen
problémak fordulnak el6 a pénziigyekben, a statisztikédban, a termelésben, a kozlekedésben vagy akar
a természettudomanyokban is. A szdzalékos valtozasok ¢és az aranyok elemzése nélkiil nem érthetok
meg az arvaltozasok, az atlagok alakulasa, a megoszlasok vagy a ndvekedési folyamatok.

A matematikdban az ilyen jellegli feladatok nem csupan szamolasi rutint igényelnek, hanem logikus
gondolkodast, algebrai modellezést és az egészrész-tortrész viszonydnak pontos értelmezését is. A
tortrészekkel, aranyokkal és szazalékokkal kapcsolatos problémak megoldasa ezért kiemelt szerepet
jatszik a gondolkodas fejlesztésében, kiillondsen akkor, amikor tobb feltétel egyiittes
figyelembevételére van sziikség.

Mintapéldak

1.) Bandi bacsi tanyajan tyukok, libak, kacsak és pulykak vannak. A tyikok szama fele, a libak
szdma % - része, a kacsék szama pedig 25% - a a tobbi fajta baromfi szaméanak. Hatdrozzuk

meg az udvaron 1évo baromfik szamat, ha tudjuk, hogy 390 pulyka van!

Megoldas:

Probaljuk meghatarozni, hogy a kiilonb6z6 szarnyasok az Osszes baromfi hanyad részét
képezik! Mivel a tyikok szama fele a tobbi baromfi szdmanak, ezért a tytikok és a tobbi

baromfi ardnya 1 : 2. Tehat a teljes baromfidllomany % részét a tyukok alkotjak. Hasonloan
okoskodva a teljes baromfidllomany irészét a libak, valamint 20%-at, azaz % részét pedig a
kacsak alkotjak. Tehat a tytukok, libak és kacsak dsszesen a teljes baromfidllomany % + i +

§ = g részét képezik. Ebbdl kovetkezik, hogy a 390 pulyka az dsszes baromfi szamanak a
60 47

13, . . ; 13 .
0 o0 = oo leésze. Kovetkezik, hogy az udvaron 6sszesen 390: P 1800 baromfi van.
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2)

3.)

Pista bacsi és J6zsi bacsi juhokat tenyésztenek. Pista bacsinak 75-tel tobb juha van, mint J6zsi
bacsinak. Pista bacsi eladja az alloméanyéanak 20%-at és még 10 juhot, mig Jozsi bacsi
megnoveli az allomanyat 10%-kal és még vasarol 20 juhot. Igy a két gazdanak egyenld szamu
allomanya lesz. Mennyi juha volt a két gazdanak kezdetben kiilon-kiilon?

Megoldas:

Legyen kezdetben a Jozsi bacsi juhainak szama x, ekkor Pista bacsinak a feladat feltételei
szerint x + 75juha van. A valtozdsok utan felirjuk a két gazda allomanyat kifejez6
mennyiségeket. Pista bacsi eladja juhainak 20%-at, vagyis az allomanyanak 80%-a marad
meg. Majd ebbdl még 10 juhot is elad, igy neki végiil 0,8(x + 75) — 10 juha marad. J6zsi
bacsi viszont 10%-kal noveli az adlloméanyat, majd még 20 juhot vasarol, tehat az & végso
alloménya 1,1x + 20 darabbdl fog allni.

A feladat szerint a valtozasok utan a két gazddnak ugyanannyi juha van, ezért a két kifejezés
egyenldségébol adodik az 0,8(x +75) — 10 = 1,1x + 20 egyenlet. Ezt atrendezve és
megoldva adddik, hogy x = 100. Tehat kezdetben J6zsi bacsinak 100, Pista bacsinak pedig
175 juha volt.

Ot termék ardnak atlaga 300 eurd. A legdragdbb termék hiromszor annyiba keriil, mint a
legolcsobb. A legdragabb termék arat 30%-kal, a legolcsobb arat 20%-kal, mig a masik harom
termék arat 10%-kal noveljik. A modositas utan az 6t termék aranak atlaga 358 eur6 lesz.
Kezdetben mennyibe keriilt a a legdragabb, illetve a legolcsobb termék?

Megoldas:

Jeloljik a legolcsobb termék kezdeti arat x-szel. Mivel a legdragabb termék kezdetben
haromszor annyiba keriil, mint a legolcsobb, ezért ennek a kezdeti ara 3x. Tudjuk, hogy
kezdetben az 6t termék aranak atlaga 300 eurd, ezért az araik dsszege 5- 300 = 1500 euro.
Ebbdl kovetkezik, hogy a masik harom termék aranak dsszege 1500 — 4x.

Az 4remelések utan a legdragabb termék 1,3 - 3x = 3,9x eurdba, a legolcsobb termék 1,2 - x
eurdba, mig a masik harom termék osszesen 1,1 - (1500 — 4x) eurdba keriil. Az 0] atlag 358
eurd, tehat végiil az 6t termék aranak Osszege 5358 = 1790 eurd. Az 0j arak Osszegét
egyenletben felirva 1,2x + 3,9x + 1,1 - (1500 — 4x) = 1790. Az egyenletet megoldva x =
200, igy kezdetben a legolcsobb termék 200 eurdba, mig a legdragabb termék 600 eurdba
kertil.

4.) Jancsi bacsi a piacon tojasokat arul. Mivel az orszagban inflaci6 van, ezért 6 is megprobal

kidolgozni egy megfeleld eladasi stratégiat. A tojas arat az elsé honapban 2%-kal emeli, majd

a kovetkez6 honapban akciésan 1%-kal csokkenti. A rakovetkezé honapban 3%-kal emeli,

majd utana ra egy honapra 2%-kal csékkenti, mindig az e€l6z6 honapi arhoz viszonyitva. Az

eljarast ugyanigy folytatja, a folyamatos emelések és csokkentések iitemét havonta egy-egy

széazalékkal novelve. Kezdetben a tojas ara 80 forint volt.

a) Mennyibe kertiil egy tojas 8 honap milva? Ez hany szazalékos dragulast jelent a kezdeti
arhoz viszonyitva?

b) Elérhetd, hogy bizonyos id6 mulva a termék ara O forint legyen, azaz egyik hoénapban
ingyen arulja a tojast? Ha igen akkor hanyadik honapban?

A feladatsort dsszedllitotta:
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Megoldas:

a) Mivel az elsé honapban az arat 2%-kal novelte, ezért az (1j ar 80 - 1,02 = 81,6 forint. A
kovetkezo honapban az aktualis arat 1%-kal csokkentette, igy a tojas 81,6 - 0,99 = 80,8
forintba kertil. A kovetkezd honapban, a 3%-os aremelés utan a tojas 80,8 - 1,03 =~ 83,2
forintba keriil. Az eljarast ilyen mddon folytatva észrevehetd, hogy a tojas ara havonta
,furészfog” alakban novekszik a kezdeti arhoz képest, tehat Jancsi bacsi aremelési
stratégiaja latszolag nagyon jol miikddik. Ilyen modon, a szamitasokat egy miiveletsorban
felirva, a tojas ara 8 honap mulva:
80-1,02-0,99-1,03-0,98-1,04-0,97-1,05-0,96 = 82,9 forint lesz. Ez a kezdeti
arnak a 82,9:80 - 100 = 103,6%-a lesz, vagyis egy 3,6%-os aremelést jelent a kezdeti
arhoz viszonyitva.

b) Egy szorzat értéke akkor lesz 0, ha az egyik tényezéje 0. Mivel az emelések szorzoi
mindig nagyobbak 1-nél (példaul, 1,02;1,03;...), az ar csak egy csokkentési 1épésnél
valhat nullava. A csokkenés mértéke a paros honapokban 1%, 2%, 3% ¢és igy tovabb. A
gondolatmenet alapjan a 100. paros honapban a csokkenés mértéke az el6z6 honaphoz
képest 100% lesz, vagyis ebben a honapban az el6z6é honapi ar lenullazodik. Ez a 200.
hénapban fog megtorténni, amely a 100. paros honapot jelenti.

Gyvakorlo feladatok

1.) Janos gazda az els6 napon folszantotta foldteriiletének az egyharmadat, a masodik napon
pedig a még szantatlanul maradt teriilet 20%-4at. A 3. napon a megmaradt szantatlan teriilet
75%-4t és még 32 hektart szantott fel. Igy a harmadik nap végén 64 hektar szantatlan teriilet
maradt. Mekkora foldteriilete van Janos gazdanak?

2.) Marcsi ¢és Julcsi egy konyvet akarnak vasarolni. Julcsinak a pénze a konyv aranak 75%-aval,
mig a Marcsi pénze a konyv aranak 80%-aval egyenld. Egylitt megvasaroljak a konyvet, és
még marad 1320 forintjuk. Hany forintba kertil a konyv?

3.) Egy raktarban haromféle terméket tarolnak. Az A termék 10 eurdba, a B termék 5 eurdba, a C
termék 20 eurdba keriil. A mésodik termék a teljes készlet 25%-at jelenti. Az inflaci6 hatasara
az A termék ara 10%-kal, a B termék ara 20%-kal, mig a C termék ara is 20%-kal n6. Az
arvaltozas hatasara a teljes allomany 6sszértéke 18%-kal nétt. A teljes készlet hany szazalékat
alkotja a B, illetve C termék kiilon-kiilon?

4.) Egy tropusi 6sszkomfortos hotelszobaban 75 darab kaméleon tartézkodik, mindegyik vagy
z061d, vagy kék. Ha a z6ld kaméleonok 25%-a kékre valtoztatja a szinét, akkor a szobaban 1évo
kaméleonok 60%-a szazaléka kék lesz. Hany kék és hany zold kaméleon volt eredetileg a
szobaban?
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Kitiizott feladatok

1)

2)

3.)

4)

Janosnak Otszor annyi juha volt, mint Imrének. Janos juhainak a 15%-at és még 50 juhot
Imrének adott, igy most Janosnak kétszer annyi juha van, mint Imrének. Hany juha volt
kezdetben Janosnak és Imrének kiilon-kiilon?

Andras bacsi €s Béla bacsi polgarmester jeloltként indulnak Békabrekkenyében. A
szavazason a telepiilés lakossaganak 85%-a vett részt. A polgarmester valasztast Andras bacsi
nyerte Ugy, hogy a szavazatok 52%-at szerezte meg, Béla bacsi pedig a 48%-at, érvénytelen
szavazat nem volt. Az otthonmaraddk 68%-a Béla bacsira, mig a tobbiek Andras bacsira
szavaztak volna, ha megjelennek a valasztason. A jegyz6 kiszamolta, hogy abban az esetben,
ha mindenki részt vett volna a valasztason, akkor Béla bacsi 260 szavazat elénnyel nyert
volna. Hany szavazasra jogosult polgar él Békabrekkenyében?

Egy iskolaban a fiuk szamanak 20%-a a lanyok szamanak 30%-val egyenl6é. Egy iskolai
teszten a lanyok pontszamainak atlaga 360 pont, mig az iskolai atlag 330 pont volt. Mennyi
volt a fitk pontszamainak atlaga?

Pista bacsi barany és sertéstenyésztéssel foglalkozik. Egy barany piaci értéke 5 tallér, egy
sertés piaci értéke 15 tallér. Mivel a nemzetkdzi inflacié egyre fokozodik, ezért Pista bacsi a
baranyok arat 10%-kal, a sertések arat pedig 20%-kal novelte. Ezek utan arra a
kovetkeztetésre jutott, hogy a teljes allatallomany Osszértéke 18,75%-kal nétt. Hatarozzuk
meg, hogy az 4llomany hany szdzalékat alkotjak a baranyok, illetve a sertések?

Bekiildési hataridd: 2026.02.07.
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